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Calculette et documents non autorisés — Tableau de primitives au verso Durée : 2 heures

EXERCICE 1
Résoudre dans R les équations suivantes.

1. cos(2z) = cos(3x + ).

2. 2 co(s2 gx) +cos(z) — 1 =0 (on peut commencer par résoudre ’équation 2X2 + X — 1 = 0).
3. eoos) — 1,

EXERCICE 2
1. Montrer que cos(arcsin(z)) = v/1 — 22, pour tout z € [—1,1].

2. Résoudre arcsin(z) + arcsin(zv/3) = g (on rappelle que arcsin(x) + arccos(x) = g)

EXERCICE 3
Soit la fonction f définie par :

z) = Va2 + 3z — Va2 - 1.

1. Déterminer le domaine de définition de la fonction f. Existe-t-il un réel x tel que f(xz) =07
2. Calculer la limite de la fonction f lorsque = tend vers +oc.
3. Montrer que f est dérivable sur | — oo, =3[ U ]1,400[ et calculer la dérivée de la fonction f.

EXERCICE 4
Soit f : R —]0; [, définie par f(x) = 2arctan(e®).

1. Déterminer son ensemble de définition, noté Dy.

Déterminer son ensemble image, noté Im(f).

Donner le domaine de dérivation de f et calculer sa dérivée. Dresser le tableau de variation.
Montrer que f est une bijection. Donner sa fonction réciproque f~1.

Donner le domaine de dérivation de sa réciproque f~! et calculer la dérivée de f—1.

Résoudre f(z) = /2 et f~'(y) = In(/3).
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EXERCICE 5
Déterminer I’ensemble de définition des fonctions suivantes, puis les calculer.

Fi(z) = /0 iior;(é))dt, Fy() = /:sin?’Ocos( Jdt,  Fy(@) = / 1 ot
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EXERCICE 6
Justifier Pexistence de I'intégrale suivante, puis la calculer en utilisant le changement de variable x = 3t/2.

wlw

2

I =
3 V9~ 4x2

EXERCICE 7
Justifier 'existence de I'intégrale suivante, puis la calculer en utilisant une intégration par parties.
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tableau de primitives— 2

Fonction f définie par

Primitive F' de f

sur l'intervalle I

_ gnt?

f(z) =2a™, (n € N¥) F(r) =% +tc,ceR R
flz)=% F(z)=-1+4c¢ceR ] — 00,0 ou ]0, +00[
fla) = 7= F(z)=2yz+c,ceR 0, +00]
flx)y=1 F(z)=Inlz|+¢ ceR ] — 00, 0[ ou J0, +00]
flz) =e* F(xr)=e"+c,ceR R
f(z) =sinz F(z) = —cosz+c,ceR R
f(z) =cosx F(z) =sinz+¢,ceR R

flx) =1+tan’z =

cos2 x

F(x)=tanz +¢,c€R

-5 +nm. 3+,
neN

f(z) =tanz F(z)=—In|cosz|+¢,ceR ]—%—i—nﬂ',%—l—nw[,
neN
f(x) = coshz F(x) =sinhx +¢,ceR R
f(z) =sinhx F(z) =coshax +¢,ceR R
f(x) = -+ =1—tanh’x F(z) =tanhz + ¢, c€R R

f(@) = v (@)u(z)", (n € N7)

mu(l')n+l + C, C S R

F(x):fﬁ+c,c€]&vﬁr€], u(z) #0

F(z) =2y/u(z) +c,ceR, Vo eI,

u(z) >0

fa) =28 (neNn>2) | Fo)=—liook— +c ceRVa e, u(x)£0
f(x) = (z)e® F(z)=e“®) 4+ ¢,ceR
fla) =24 F(z)=lnu(z)] +c ceR Vrel, ux)#0




